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ΑΙΘΜΟΙ 
 

Αξία Θζςησ Ψηφίου Φυςικϊν Αριθμϊν- Στρογγυλοποίηςη 
 

Εξερεφνηςη 
 

Κάκε λαόσ ςτθν αρχαιότθτα χρθςιμοποιοφςε δικά του ςφμβολα, για να αναπαριςτάνει 
ποςότθτεσ. Το πρϊτο από τα πιο κάτω ςυςτιματα είναι το αιγυπτιακό ςφςτθμα αρίκμθςθσ 
και το δεφτερο είναι το ςφςτθμα που χρθςιμοποιείτο από τουσ Ζλλθνεσ γφρω ςτο 1300 π.Χ.  

 
 
 
 
 
Ιερογλυφικά Αρικμθτικά ςφμβολα 
 
 
 
 
 
 
 
 
Αρικμθτικό Σφςτθμα ςτθ Γραμμικι Βϋ.  
 
 
 

 
 
 
 Να γράψετε τον αρικμό δεκατρία με το αιγυπτιακό και με το αρικμθτικό ςφςτθμα 

ςτθ Γραμμικι Β. Μπορείτε να γράψετε τον αρικμό δεκατρία με περιςςότερουσ από 
ζναν τρόπουσ; Να δοκιμάςετε και με άλλουσ αρικμοφσ 

 
 Ροια θ διαφορά των πιο πάνω αρικμθτικϊν ςυςτθμάτων από το δικό μασ δεκαδικό 

ςφςτθμα γραφισ των αρικμϊν; 
 

 Διερεφνηςη 
 
1. Χρθςιμοποιϊντασ τα πιο κάτω ψθφία (μια μόνο φορά το κακζνα) ,  να βρείτε 
 
 
 
 
 
 (α)  το μεγαλφτερο αρικμό που μπορεί να ςχθματιςτεί, 
 (β)  το μικρότερο αρικμό που μπορεί να ςχθματιςτεί, 
 όταν χρθςιμοποιιςετε, 
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(i) τρία από τα ψθφία, 
(ii) τζςςερα από τα ψθφία, 
(iii) όλα τα ψθφία. 

 
2. Να επαναλάβετε το πρόβλθμα, χρθςιμοποιϊντασ τα πιο κάτω ψθφία: 
 
 
 
 

 
3. Τζςςερισ ακλθτικογράφοι ανζφεραν τον αρικμό των κεατϊν του 

Ευρωπαϊκοφ πρωτακλιματοσ ποδοςφαίρου 2008 (Euro 2008) 
μεταξφ τθσ Ιςπανίασ και τθσ Γερμανίασ,  δίνοντασ τζςςερισ 
διαφορετικοφσ αρικμοφσ, όπωσ φαίνονται ςτον πίνακα . 

 
 
 
 
 
 
 
 

(α)  Να εξθγιςετε πϊσ είναι δυνατόν όλοι οι ανταποκριτζσ να είναι ορκοί. 

(β)  Ροιοσ κα μποροφςε να είναι ο πραγματικόσ αρικμόσ των κεατϊν; 

(γ)  Σε ποιο ψθφίο κάκε ακλθτικογράφοσ ζχει ςτρογγυλοποιιςει τον αρικμό των 
κεατϊν; 

 

 

Τι πρζπει να ξζρετε 
 

 Η κζςθ κάκε ψθφίου ςε ζναν αρικμό ορίηει τθν αξία που ζχει το ψθφίο. Ο επόμενοσ 
πίνακασ δείχνει τθν αξία κζςθσ κάκε ψθφίου του αρικμοφ 572 640 834 190. 

 
 

Ο αρικμόσ διαβάηεται: 
«Ρεντακόςιεσ εβδομιντα δφο χιλιάδεσ εκατομμφρια, εξακόςια ςαράντα εκατομμφρια, 

οκτακόςιεσ τριάντα τζςςερισ χιλιάδεσ, εκατόν ενενιντα» 
 

 Αρ. Θεατϊν ςτο ςτάδιο 

1 51000 

2 51430 

3 51400 

4 50000 

Χιλιάδεσ 
Εκατομμφρια 

Εκατομμφρια Χιλιάδεσ  
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 Το ςφνολο των αρικμϊν που 
αντιςτοιχεί ςτθ μζτρθςθ 
φυςικϊν αντικειμζνων είναι οι 
φυςικοί αριθμοί. Ο μικρότεροσ 
φυςικόσ αρικμόσ είναι το 1 και 
κάκε επόμενοσ φυςικόσ αρικμόσ είναι αυξθμζνοσ κατά μια μονάδα από τον 
προθγοφμενό του. Το ςφνολο των φυςικϊν αρικμϊν ςυμβολίηεται με το  . 
 

                         Οι φυςικοί αρικμοί 
 
                         Οι φυςικοί αρικμοί με το μθδζν 

 

 Οι φυςικοί αρικμοί χωρίηονται ςτουσ άρτιουσ και ςτουσ περιττοφσ. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

* Άρτιοι είναι οι αρικμοί που το ψθφίο των μονάδων τουσ είναι               . 
Ρεριττοί είναι οι αρικμοί που το ψθφίο των μονάδων τουσ είναι              . 

 

 Λεκτική μορφι είναι θ αναγραφι με λζξεισ ενόσ αρικμοφ. 
Κανονική μορφι είναι θ ψθφιακι αναγραφι ενόσ αρικμοφ.  
Ανηγμζνη μορφι είναι ζνα άκροιςμα γινομζνων κάκε ψθφίου με τθν αξία κζςθσ του 

ψθφίου.  

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

Φυςικοί Αριθμοί

Άρτιοι*

2, 4, 6, 8, 10, 12, 14, 
16, 18, ...

Ρεριττοί

1, 3, 5, 7, 9, 11, 13, 
15, 17, 19, ...

Σφμβαςη:  Το 5 ςτρογγυλοποιείται προσ τα πάνω ςτθν επόμενθ δεκάδα, το 50 
ςτρογγυλοποιείται ςτθν επόμενθ εκατοντάδα, το 500 ςτθν επόμενθ χιλιάδα και οφτω 
κακεξισ. 
 

                 

Ανθγμζνθ μορφι 

135 

Κανονικι μορφι Λεκτικι μορφι 

Εκατόν τριάντα πζντε 
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Δραςτηριότητεσ 
Ραραδείγματα 
 

 Να ςτρογγυλοποιιςετε τον αρικμό 5746 ςτθν πλθςιζςτερθ: 
 (α) δεκάδα,  (β) εκατοντάδα,   (γ) χιλιάδα. 

 Λφςθ: 
 (α) Αφοφ το       τότε           ςτθν πλθςιζςτερθ δεκάδα.  

(β) Αφοφ το         τότε           ςτθν πλθςιζςτερθ εκατοντάδα 
(γ) Αφοφ το            τότε           ςτθν πλθςιζςτερθ χιλιάδα 
     (Το ςφμβολο   ςυμβολίηει ιςότθτα κατά προςζγγιςθ) 

 
 

 Να γράψετε ςε ανηγμζνη μορφι τουσ αρικμοφσ: 
 
 

Λφςθ: 
(α)             
(β)                   
(γ)                
(δ)                                   

 
 

1. Να γράψετε ςε λεκτικι μορφι τουσ αρικμοφσ: 
 
 

2. Να γράψετε ςε κανονικι μορφι τουσ αρικμοφσ: 
  
 
 
 

3. Να ονομάςετε κάκε μθ μθδενικό ψθφίο των επόμενων αρικμϊν ςφμφωνα με τθν 
αξία τθσ κζςθσ του. 

 
 
 
4. (α) Να τοποκετιςετε τον αρικμό 5486 ςτθν αρικμθτικι γραμμι. 
 

 
5.  Να ςτρογγυλοποιιςετε τον αρικμό 7396 ςτθν: 

(i) πλθςιζςτερθ δεκάδα 
(ii) πλθςιζςτερθ εκατοντάδα 
(iii) πλθςιζςτερθ χιλιάδα 

(α) 36 (β) 125 (γ) 1001 (δ) 2050024 

(α) 38752 (β) 4224 (γ) 2003 011 (δ) 13335429802 

(α) Εικοςιτζςςερα 

(β) Εκατόν δυο 

(γ) Ογδόντα δφο χιλιάδεσ πζντε  

(δ) Τρία εκατομμφρια, τετρακόςιεσ χιλιάδεσ 

(ε) Σαράντα πζντε χιλιάδεσ εκατομμφρια, εξιντα εκατομμφρια, επτά.   

(ςτ) Ρζντε διςεκατομμφρια, εκατόν δφο χιλιάδεσ εκατομμφρια, δεκαεπτά 
εκατομμφρια, οκτακόςιεσ τρεισ χιλιάδεσ, πεντακόςια ζνα. 

(α) 850 (β) 695 (γ) 90016 (δ) 40200050 
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6. Ο Διευκυντισ του ςχολείου ανακοινϊνει ότι ςτθν Αϋ τάξθ του ςχολείου φοιτοφν 120 
μακθτζσ/τριεσ. Αν ζχει ςτρογγυλοποιιςει τον αρικμό αυτό ςτθν πλθςιζςτερθ 
δεκάδα, πόςοι μακθτζσ/τριεσ κα μποροφςαν να φοιτοφν ςτθν Αϋ τάξθ; Να 
αναφζρετε όλεσ τισ δυνατζσ περιπτϊςεισ. 

 
7. Μια εφθμερίδα ανακοίνωςε ότι τθν περαςμζνθ εβδομάδα πϊλθςε 42000 φφλλα. Ο 

ακριβισ αρικμόσ ςτρογγυλοποιικθκε ςτθν πλθςιζςτερθ χιλιάδα. 

(α) Ροιοσ είναι ο μεγαλφτεροσ δυνατόσ αρικμόσ των φφλλων τθσ εφθμερίδασ που 
πωλικθκαν; 

(β) Ροιοσ είναι ο μικρότεροσ δυνατόσ αρικμόσ των φφλλων τθσ εφθμερίδασ που 
πωλικθκαν; 

 
8. Ο αρικμόσ των παραπόνων που ζλαβε διεκνισ εταιρείασ μεταφορϊν πριν από δυο 

χρόνια ιταν 2500, ςτρογγυλοποιθμζνοσ ςτθν πλθςιζςτερθ εκατοντάδα. Ρζρυςι, θ 
εταιρεία ανακοίνωςε ότι ο αρικμόσ των παραπόνων ιταν 2000, 
ςτρογγυλοποιθμζνοσ ςτθν πλθςιζςτερθ χιλιάδα. Η εταιρεία ανακοίνωςε ότι τα 
παράπονα μειϊκθκαν. Είναι δικαιολογθμζνθ θ ανακοίνωςθ τθσ εταιρείασ;  

 
9. Ζνασ τριψιφιοσ αρικμόσ αυξάνει κατά 9, αν ανταλλάξουν κζςθ το δεφτερο και τρίτο 

ψθφίο του. Ο ίδιοσ αρικμόσ αυξάνει κατά 90, αν ανταλλάξουν κζςθ το πρϊτο και το 
δεφτερο ψθφίο του. Ρόςο κα αυξθκεί ο αρικμόσ, αν ανταλλάξουν κζςθ το πρϊτο 
και τρίτο ψθφίο του;  

 
 
 
 
 
 
 
 

Δεκαδικοί – Αξία θζςησ ψηφίου – Στρογγυλοποίηςη 
 

Διερεφνηςη 
 
1. Χρθςιμοποιϊντασ τα ψθφία (μια μόνο φορά το κακζνα) , να βρείτε 
 
 
 
 
 
 
 (α)  το μεγαλφτερο αρικμό που μπορεί να ςχθματιςτεί, 
 (β)  το μικρότερο αρικμό που μπορεί να ςχθματιςτεί,  όταν χρθςιμοποιιςετε το ςθμείο 
                τθσ υποδιαςτολισ με: 
 

(i) τρία από τα ψθφία, 
(ii) τζςςερα από τα ψθφία, 
(iii) όλα τα ψθφία. 
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2. Να επαναλάβετε το πρόβλθμα χρθςιμοποιϊντασ τα ψθφία. 
 
 
 
 
 
 
3. Το παγκόςμιο ρεκόρ ςτο τριπλοφν καταγράφθκε από τζςςερεισ ακλθτικζσ εφθμερίδεσ 

ωσ εξισ: 
 
 
 
 
 
 
 
 

(α) Είναι δυνατό όλεσ οι εφθμερίδεσ να ζχουν καταγράψει ορκά το παγκόςμιο 
ρεκόρ ςτο τριπλοφν; 

(β) Ροιεσ κα μποροφςαν να είναι οι τιμζσ του παγκόςμιου ρεκόρ ςτρογγυλεμζνεσ 
ςε ακρίβεια τεςςάρων δεκαδικϊν ψθφίων;  

 
 
 
 
 

Τι πρζπει να ξζρετε 
 

 Η αξία τθσ κζςθσ που ζχουν τα ψθφία ενόσ δεκαδικοφ αρικμοφ πριν από τθν 
υποδιαςτολι είναι διαφορετικι από τθν αξία των ψθφίων μετά τθν υποδιαςτολι. Τα 
ψθφία πριν από τθν υποδιαςτολι αποτελοφν το ακζραιο μζρος του αρικμοφ, ενϊ τα 
ψθφία μετά τθν υποδιαςτολι αποτελοφν το δεκαδικό μζρος του αρικμοφ. 
Ο επόμενοσ πίνακασ δείχνει τθν αξία κζςθσ κάκε ψθφίου του αρικμοφ                

 

 
Ο αρικμόσ διαβάηεται: 
«Δϊδεκα χιλιάδεσ, πεντακόςια εξιντα οκτϊ και τριάντα δφο χιλιάδεσ, πεντακόςια ογδόντα 
τζςςερα εκατοντάκισ χιλιοςτά.» 
 

 Ραγκόςμιο εκόρ 

1 18,29 

2 18 

3 18,3 

4 18,291 
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Ακζραιο Μζροσ  Δεκαδικό Μζροσ 
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 Λεκτική, κανονική και ανηγμζνη μορφή δεκαδικοφ αριθμοφ 
 

 

 

 

 

 

 
Για να ςτρογγυλοποιιςουμε ζνα δεκαδικό αρικμό ςε μια ςυγκεκριμζνθ δεκαδικι τάξθ, 
ακολουκοφμε τον επόμενο κανόνα: 

i. Αν το ψθφίο τθσ επόμενθσ δεκαδικισ τάξθσ είναι μεγαλφτερο ι ίςο του 5, τότε θ 
δεκαδικι τάξθ ςτθν οποία ςτρογγυλοποιείται ο αρικμόσ αυξάνει κατά μία μονάδα 
και όλα τα επόμενα δεκαδικά ψθφία μθδενίηονται. 

 
ii. Αν το ψθφίο τθσ επόμενθσ δεκαδικισ τάξθσ είναι μικρότερο του 5, τότε θ δεκαδικι 

τάξθ ςτθν οποία ςτρογγυλοποιείται ο αρικμόσ παραμζνει ωσ ζχει και όλα τα 
επόμενα δεκαδικά ψθφία μθδενίηονται. 

 
   
 

Δραςτηριότητεσ 
 
Ραραδείγματα 
 

 Να γράψετε τον αρικμό 35,376  ςε λεκτικι μορφι. 

 

Λφςθ: 
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Δθλαδι το 35,376 γράφεται:  «τριάντα πζντε και τριακόςια εβδομιντα ζξι χιλιοςτά» 

 
 

 Να γράψετε τον αρικμό  «πενιντα οκτϊ και ζξι δεκάκισ-χιλιοςτά 

 (α) ςε κανονικι 

 (β) ςε ανθγμζνθ μορφι.  

Τριάντα πζντε Τριακόςια εβδομιντα ζξι χιλιοςτά 

                       

Ανθγμζνθ μορφι 

3,12 

Κανονικι μορφι Λεκτικι μορφι 

Τρία και δϊδεκα εκατοςτά 
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Λφςθ: 

Κανονικι μορφι:  58,0006 

Ανθγμζνθ μορφι:                              

 

 

 Να ςτρογγυλοποιιςετε τουσ επόμενουσ αρικμοφσ ςτο πρϊτο δεκαδικό ψθφίο 

 
 
 

 
Λφςθ: 

   
 
   
 

 Να ςτρογγυλοποιιςετε τουσ επόμενουσ αρικμοφσ ςτο δεφτερο δεκαδικό ψθφίο 

 
 
 

Λφςθ: 
  
 
   
 

1. Να γράψετε τουσ ακόλουκουσ αρικμοφσ ςε λεκτικι μορφι: 
 
 
 

2. Να γράψετε τθν αξία του ψθφίου 3 ςτουσ επόμενουσ αρικμοφσ: 
 
 
 

3. Να γράψετε ςε κανονικι μορφι τουσ αρικμοφσ: 
i. Τρία και επτά δζκατα 

ii. Δφο, και τριάντα οκτϊ εκατοςτά 
iii. Ρζντε και τζςςερα χιλιοςτά 
iv. Δφο χιλιάδεσ, πεντακόςια δεκατζςςερα δεκάκισ χιλιοςτά. 
v. Σαράντα πζντε εκατοντάκισ χιλιοςτά. 

 
4. Να γράψετε τουσ ακόλουκουσ αρικμοφσ με ακρίβεια δυο δεκαδικϊν ψθφίων: 

 
 
 

5. Ροιοι δεκαδικοί αρικμοί με δυο δεκαδικά ψθφία βρίςκονται ανάμεςα ςτουσ 
αρικμοφσ, 4,174 και 4,189; 

 
6. Δίνεται ςτον Ραφλο ζνασ αρικμόσ ςτρογγυλεμζνοσ ςε τρία δεκαδικά ψθφία.  Ο 

Ραφλοσ ςτρογγυλεφει τον αρικμό που του ζδωςαν ςε δυο δεκαδικά και γράφει τον 

(α)      (β)      (γ)      (δ)       

(α)     (β)     (γ)     (δ)     

(α) 3,444 (β) 8,555 (γ) 0,321 (δ) 0,3002 

(α) 3,44 (β) 8,56 (γ) 0,32 (δ) 0,30 

(α) 6,78 (β) 8,0303 (γ) 230,01234532 (δ) 0,0023 

(α) 24,7643 (β) 9,123 (γ) 76,0314212 (δ) 1,0278023 

(α) 3,687 (β) 4,995 (γ) 12,104 (δ) 4,046 
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αρικμό 5,81. Να γράψετε όλουσ τουσ δυνατοφσ αρικμοφσ που κα μποροφςαν να 
δοκοφν ςτο Ραφλο. 

 
 

7. Στα ςωματομετρικά ςτοιχεία που ςθμειϊνει ο γυμναςτισ μιασ ομάδασ το φψοσ 
ενόσ μακθτι αναφζρεται να είναι       . 

 (α) Ροιο είναι το μικρότερο δυνατό φψοσ του μακθτι; 

 (β) Ροιο είναι το μεγαλφτερο δυνατό φψοσ του μακθτι; 
 

8. Δίνονται τα ψθφία 3, 4, 0, 7 . Να χρθςιμοποιιςετε μια μόνο φορά το κάκε ψθφίο 
για να γράψετε: 
 

i. Το μεγαλφτερο δεκαδικό αρικμό που μπορεί να ςχθματιςτεί. 
ii. Το μικρότερο δεκαδικό αρικμό που μπορεί να ςχθματιςτεί.  

 
9. Ζνασ μακθτισ ιςχυρίηεται ότι για να ςτρογγυλοποιιςουμε τον αρικμό 7,3412 ςε ζνα 

δεκαδικό ψθφίο κα μποροφςαμε να ακολουκιςουμε τθν ακόλουκθ πορεία: 

 
Να εξετάςετε κατά πόςο θ μζκοδοσ αυτι είναι πάντοτε ορκι. 

 
 
 

Οι πράξεισ των αριθμϊν 
 

Εξερεφνηςη 
 

Ριο κάτω παρουςιάηεται το άκροιςμα των αρικμϊν 456 και 265 ςτθν ιερογλυφικι γραφι. 
(Τα ςφμβολα των Αιγυπτίων φαίνονται ςτθν αρχι τθσ ενότθτασ). 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Να επεξθγιςετε τον τρόπο με τον οποίο εκτελοφςαν τον αλγόρικμο τθσ πρόςκεςθσ οι 
αρχαίοι Αιγφπτιοι. Στθ ςυνζχεια να ςυηθτιςετε τρόπουσ με τουσ οποίουσ είναι δυνατό να 
εκτελοφςαν τθν πράξθ τθσ αφαίρεςθσ και να υπολογίςετε ςτθν ιερογλυφικι γραφι τθ 
διαφορά των 456 και 265. 

7,3412 → 7,341 → 7,34 → 7,3 

  
τρία 

δεκαδικά 
ψθφία 

 
δφο 

δεκαδικά 
ψθφία 

 
ζνα 

δεκαδικό 
ψθφίο 
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Τι πρζπει να ξζρετε 
 
Υπάρχουν τζςςερεισ βαςικζσ πράξεισ: 
 

Ρρόςκεςθ   Για να βροφμε το άκροιςμα 

Αφαίρεςθ   Για να βροφμε τθ διαφορά 

Ρολλαπλαςιαςμόσ   Για να βροφμε το γινόμενο 

Διαίρεςθ   Για να βροφμε το πθλίκο 

 
 
 
Μερικοί βαςικοί οριςμοί που χρθςιμοποιοφνται ςε ςχζςθ με τισ πράξεισ αυτζσ είναι οι 
ακόλουκοι: 
 

 Αριθμητική 
Ραράςταςη 

Μια ςειρά από αρικμοφσ που ςυνδζονται με τα ςφμβολα των 
πράξεων. 
Ρ.χ.              , το   είναι μια αρικμθτικι παράςταςθ 

 Τιμή Αριθμητικήσ 
Ραράςταςησ 

Ο αρικμόσ που βρίςκουμε, όταν εκτελζςουμε όλεσ τισ πράξεισ μιασ 
αρικμθτικισ παράςταςθσ. 
Ρ.χ.               , Η τιμι τθσ Αρ. παράςταςθσ   είναι 2. 

 Προι Οι αρικμοί που χρθςιμοποιοφνται ςε ζνα άκροιςμα ι μια διαφορά. 
Ρ.χ.       ,         . Τα              λζγονται όροι τθσ 
παράςταςθσ. 

 Ρροςθετζοσ Ο αρικμόσ που προςτίκεται ςε κάποιον  άλλο αρικμό. 
Ρ.χ. ςτο άκροιςμα       , οι αρικμοί   και   είναι προςκετζοι 
όροι. 

 Αφαιρετζοσ Ο αρικμόσ που αφαιρείται από κάποιον άλλο. 
Ρ.χ. ςτθ διαφορά       , ο αρικμόσ    είναι αφαιρετζοσ όροσ. 

 Μειωτζοσ  Ο αρικμόσ από τον οποίο αφαιρείται κάποιοσ άλλοσ αρικμόσ. 
Ρ.χ. ςτθ διαφορά       , ο αρικμόσ    είναι μειωτζοσ όροσ. 

 Ραράγοντεσ Αρικμοί που πολλαπλαςιάηονται, για να δϊςουν ζνα γινόμενο. 
Ρ.χ.        , τα   και   είναι παράγοντεσ και το   είναι το 
γινόμενο 

 Διαιρζτησ Ο αρικμόσ που διαιρεί ζναν άλλο αρικμό, για να δϊςει ζνα πθλίκο. 
Ρ.χ.       , ο αρικμόσ    είναι διαιρζτθσ του αρικμοφ  . 

 Διαιρετζοσ Ο αρικμόσ που διαιρείται από κάποιον άλλο αρικμό. 
Ρ.χ.       , ο αρικμόσ   είναι διαιρετζοσ αρικμόσ. 
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Διερεφνηςη 
 
 
1. Δφο μακθτζσ υπολογίηουν το γινόμενο        με δυο διαφορετικοφσ τρόπουσ. Ο 

πρϊτοσ τρόποσ ακολουκεί τον κλαςςικό αλγόρικμο του πολλαπλαςιαςμοφ. Στο δεφτερο 
τρόπο χρθςιμοποιείται ο πίνακασ που φαίνεται παρακάτω και ςτθ ςυνζχεια 
υπολογίηεται το άκροιςμα. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 Να επεξθγιςετε το δεφτερο τρόπο υπολογιςμοφ του γινομζνου; 

 Να αποδείξετε τθν ιςοδυναμία των δυο τρόπων υπολογιςμοφ του γινομζνου δυο 
αρικμϊν. 

 Να βρείτε το γινόμενο            χρθςιμοποιϊντασ  τον κλαςςικό αλγόρικμο και τθ 
μζκοδο με τον πίνακα. 

 
 
2. Ραρακάτω παρουςιάηεται ο υπολογιςμόσ του πθλίκου τθσ διαίρεςθσ       με δυο 

τρόπουσ. Ο πρϊτοσ είναι ο κλαςςικόσ αλγόρικμοσ τθσ διαίρεςθσ ενϊ ο δεφτεροσ είναι 
γνωςτόσ ωσ ο Ευκλείδειος αλγόριθμος.   

 
 
 
 
  
 
 
 
 

 Να εξετάςετε τθν ιςοδυναμία των δυο αλγορίκμων. 

 Να βρείτε τα πθλίκα, 

i.          

ii.          

με χριςθ (α) του κλαςςικοφ αλγόρικμου και (β) του Ευκλείδειου αλγόρικμου. 
 
 
 
 
 
 

 

× 200 30 5 

30 6000 900 150 

7 1400 210 35 

 


6000

900

150

1400

210

35

8695

235

37

1645

705

8695





105 7

7 15

35

35

0





105 (7 1 3)δεκάδες 5μονάδες

(7 1)δεκάδες 35μονάδες

(7 1)δεκάδες (7 5)μονάδες

   

  

   

Επομένως,

105 7=15
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Δραςτηριότητεσ 
 
1. Να περιγράψετε τα μοτίβα ςτισ επόμενεσ ακολουκίεσ. Να βρείτε τουσ τρείσ επόμενουσ 

όρουσ τθσ κάκε ακολουκίασ. 
 

(α)  4,1 , 4,7 , 5,3 , 5,9 ,  

(β)  101, 119, 137, 155,  

(γ)  3,42 , 3,56 , 3,70 , 3,84 ,  

 
 
2. Στουσ επόμενουσ υπολογιςμοφσ κάποιοι αρικμοί λείπουν και ςθμειϊνονται με (*). Να 

βρείτε τουσ αρικμοφσ που λείπουν. 
 
 (α)    (β)    (γ)     (δ) 
 
 
 
 
 
 
 

 
3. Να βρείτε τθν πορεία για το υδροπάρκο! Ξεκινιςτε από τθν είςοδο, υπολογίηετε κάκε 

φορά το άκροιςμα, τθ διαφορά, το γινόμενο ι το πθλίκο. Στθ ςυνζχεια να μεταβαίνετε 
ςτο πλαίςιο που ζχει τθ μεγαλφτερθ τιμι, ακολουκϊντασ τα βζλθ.   
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4. Να υπολογίςετε τα γινόμενα: 
 
 
 
 
5. Να υπολογίςετε τα πθλίκα: 
 
 
 
 
 
6. Με ποιον αρικμό κα πρζπει να πολλαπλαςιαςτεί το 25, για να δϊςει γινόμενο 1375; 

 
7. Ροιον αρικμό κα πάρετε, αν ξεκινϊντασ από το 96 προςκζςετε 31 φορζσ τον αρικμό 8;  

 
8. Η ενορία του Αγ. Νικολάου διοργανϊνει ψυχαγωγικι εκδρομι. Ζχουν εκδθλϊςει 

ενδιαφζρον 250 ενιλικεσ και 70 παιδιά. Κάκε λεωφορείο μπορεί να μεταφζρει 48 
άτομα και κοςτίηει €360. Στθν εκδρομι κα προςφερκεί γεφμα, το κόςτοσ του οποίου 
είναι €12 το άτομο. Το ειςιτιριο για τθν εκδρομι είναι €13 για τουσ ενιλικεσ και €8 για 
τα παιδιά. 

(α) Ρόςα λεωφορεία κα χρειαςτοφν; 
(β) Με πόςα λεφτά κα πρζπει θ ενορία να επιχορθγιςει τθν εκδρομι; 
 

9. Η Ευγενία κζλει να φυλάξει χριματα, για να αγοράςει πατίνια που κοςτίηουν €250. 
Ρροςζχει μικρά παιδιά για ζξι ϊρεσ τθν εβδομάδα και αμείβεται με €2,75 τθν ϊρα. Τα 
Σάββατα κάνει επιπρόςκετθ εργαςία από τθν οποία παίρνει €27,50. Κάκε εβδομάδα 
καταφζρνει να φυλάει τα τρία τζταρτα των ειςοδθμάτων τθσ. Σε πόςεσ εβδομάδεσ κα 
καταφζρει να μαηζψει το ποςό που χρειάηεται, για να αγοράςει τα πατίνια; 

  
10. Το  περιοδικό «ο κόςμοσ των ςπορ» είναι μθνιαίο. Η αγορά του ςτα περίπτερα κοςτίηει 

€2,45 ενϊ θ αγορά του με ετιςια ςυνδρομι κοςτίηει €21. Ρόςο φκθνότερο είναι ζνα 
τεφχοσ του περιοδικοφ, όταν αγοράηεται με ετιςια ςυνδρομι; 

 
11. Ροιόσ αρικμόσ πολλαπλαςιαηόμενοσ με τον αρικμό 37,25 δίνει γινόμενο 39,485; Η 

απάντθςθ να δοκεί ςε προςζγγιςθ δεκάτου. 
 
12. Εάν     και     ςτρογγυλεμζνοι ςτθν ακζραια μονάδα, να βρείτε τθ μεγαλφτερθ 

και μικρότερθ δυνατι τιμι των παραςτάςεων: 
(α)            (β)         (γ)       (δ)     

 
13. Οι διαςτάςεισ των ορκογωνίων      και 

     δίνονται με ακρίβεια ακζραιασ μονάδασ. 
Να βρείτε το μζγιςτο και ελάχιςτο εμβαδόν τθσ 
ςκιαςμζνθσ περιοχισ, αν         , 
       ,         και         . 

 
 
 
 
 

(α)       (β)       (γ)       (δ)       

(ε)       (η)         (θ)         (κ)         

(α)         (β)        (γ)           (δ)           

(ε)         (η)         (θ)         (κ)         
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Εκτίμηςη 
 

Διερεφνηςη 
 
 
1. Ζνασ ποδθλάτθσ ξεκινά από τθ γραμμι 

εκκίνθςθσ, όπωσ φαίνεται ςτο χάρτθ. 
Χρειάηεται 28 λεπτά μζχρι τθ γζφυρα και 114 
λεπτά από τθ γζφυρα μζχρι τον καταρράκτθ. 
Από τον καταρράκτθ μζχρι τθ γραμμι 
εκκίνθςθσ χρειάηεται 208 λεπτά. 

Ζνασ ποδθλάτθσ κάνει γριγορουσ 
υπολογιςμοφσ και εκτιμά τθ διάρκεια τθσ 
διαδρομισ ςτα 128 λεπτά. 

 Να δικαιολογιςετε τθν απάντθςθ του 
ποδθλάτθ. 

 Να δϊςετε μια εκτίμθςθ τθσ διάρκειασ τθσ διαδρομισ με ακρίβεια μιςισ ϊρασ. 
 
 
2. Ζνασ αρχιτζκτονασ υπολογίηει το εμβαδόν 

του δωματίου που φαίνεται ςτο 
ςχεδιάγραμμα. Ρολλαπλαςίαςε το μικοσ επί 
το πλάτοσ και προφανϊσ ζκανε κάποιο 
λάκοσ, γιατί το αποτζλεςμα του 
υπολογιςμοφ του ιταν         . Ο 
εργολάβοσ αντιλαμβάνεται αμζςωσ το 
λάκοσ. Χωρίσ να κάνει πράξεισ εκτιμά ότι το 
εμβαδόν του δωματίου είναι περίπου 
     . 
 Τι κατά τθ γνϊμθ ςασ ιταν εκείνο που 

ζκανε τον εργολάβο να υποψιαςτεί το 
λάκοσ, πριν ακόμα κάνει οποιονδιποτε υπολογιςμό; 

 Με ποιο τρόπο εκτίμθςε ο εργολάβοσ το εμβαδόν; 
 
 
3. Να υπολογίςετε τα επόμενα γινόμενα και πθλίκα: 

 
 
 Να χρθςιμοποιιςετε τθν υπολογιςτικι αρικμομθχανι, για να επιβεβαιϊςετε τισ 

απαντιςεισ 
 Να δϊςετε ζνα γενικό κανόνα για το γινόμενο και το πθλίκο ενόσ αρικμοφ  με 

πολλαπλάςια του                  και του                          . 
 
 
 

(α)       (β)        (γ)        (δ)        

(ε)          (ςτ)           (η)           (θ)          
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Τι πρζπει να ξζρετε 
 

 Μια γριγορθ εκτίμθςθ του αποτελζςματοσ μιασ πράξθσ είναι ιδιαίτερθσ αξίασ αφοφ 
ςυχνά μασ αποτρζπει από του να δϊςουμε εξωπραγματικζσ απαντιςεισ ςτουσ 
υπολογιςμοφσ μασ. 

Για να εκτιμιςουμε το αποτζλεςμα μιασ πράξθσ: 

  Στρογγυλεφουμε τουσ όρουσ ι παράγοντεσ τθσ πράξθσ ςε ζνα δεκαδικό ψθφίο ι 
ςτθν πλθςιζςτερθ μονάδα ι δεκάδα κ.τ.λ.,  ανάλογα με τθ φφςθ του προβλιματοσ. 

Για παράδειγμα, 

i.                 
ii.                          

iii.                   

 

 Στρογγυλεφουμε τουσ όρουσ ι παράγοντεσ τθσ πράξθσ ςε ςυμβατοφσ αρικμοφσ που 
διευκολφνουν τθν πράξθ. Για παράδειγμα,  

                   (ςτρογγφλευμα ςτθν πλθςιζςτερθ δεκάδα) 

                                 (αντικατάςταςθ του διαιρετζου με αρικμό 
                                                  πολλαπλάςιο του διαιρζτθ)  
                       

 Πταν πολλαπλαςιάηουμε ζνα φυςικό αριθμό με πολλαπλάςια του                
πολλαπλαςιάηουμε τα ψθφία (εκτόσ από τα μθδενικά) των παραγόντων και ςτο 
γινόμενο προςκζτουμε τόςα μθδενικά όςα το άθροιςμα των μθδενικϊν των δυο 
παραγόντων. Για παράδειγμα: 

 
            

 

 Πταν διαιροφμε ζνα φυςικό αριθμό με πολλαπλάςια του                διαιροφμε 
τα ψθφία (εκτόσ από τα μθδενικά) των παραγόντων και ςτο πθλίκο προςκζτουμε τόςα 
μθδενικά όςα θ διαφορά των μθδενικϊν των δυο παραγόντων. Για παράδειγμα: 

                 
 

 Πταν πολλαπλαςιάηουμε ζνα δεκαδικό αριθμό με πολλαπλάςια του                
πολλαπλαςιάηουμε τα ψθφία (εκτόσ από τα μθδενικά) των παραγόντων και 
μεταφζρουμε  τθν υποδιαςτολι προσ τα δεξιά μία, δφο, τρείσ , … κζςεισ αντίςτοιχα. Για 
παράδειγμα: 

 
                 

 

 Πταν διαιροφμε ζνα δεκαδικό αριθμό με πολλαπλάςια του                
διαιροφμε τα ψθφία (εκτόσ από τα μθδενικά) των παραγόντων και μεταφζρουμε  τθν 
υποδιαςτολι προσ τα αριςτερά μία, δφο, τρείσ , … κζςεισ αντίςτοιχα. Για παράδειγμα: 
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 Πταν πολλαπλαςιάηουμε ζνα φυςικό αριθμό με τα πολλαπλάςια του               
           πολλαπλαςιάηουμε τα ψθφία (εκτόσ από τα μθδενικά) των παραγόντων και 
ςτο γινόμενο προςκζτουμε τόςα μθδενικά όςα θ διαφορά των μθδενικϊν των δυο 
παραγόντων. Για παράδειγμα: 

                

 

 Πταν διαιροφμε ζνα φυςικό αριθμό με τα πολλαπλάςια του                          
διαιροφμε τα ψθφία (εκτόσ από τα μθδενικά) των παραγόντων και ςτο πθλίκο 
προςκζτουμε τόςα μθδενικά όςα το άθροιςμα των μθδενικϊν των δυο παραγόντων. 
Για παράδειγμα: 

                      

 

 

Δραςτηριότητεσ 
Ραραδείγματα 
 

 (α) Να κάνετε μια εκτίμθςθ για τθν τιμι των παραςτάςεων   

(i)     213 69 42A              και            (ii)     78 397 0,38B     

 (β) Να χρθςιμοποιιςετε τθν υπολογιςτικι αρικμομθχανι ςασ, για να βρείτε τθν ακριβι 
τιμι των παραςτάςεων και να ςτρογγυλοποιιςετε ςτο πρϊτο δεκαδικό ψθφίο.  

 
Λφςθ: 
(α) 

(i)               

                  

               

          

 
Στρογγυλοποίθςθ των παραγόντων ςτθν                                                                       
πλθςιζςτερθ δεκάδα. 
 

(ii)                  

                    

                 

                

             

 
Στρογγυλοποίθςθ των φυςικϊν αρικμϊν 
ςτθν πλθςιζςτερθ δεκάδα και των 
δεκαδικϊν ςτο πρϊτο δεκαδικό ψθφίο 

 
 (β)  
 

(i) Να γράψετε ςτθν αρικμομθχανι: 
 

 
 

Η οκόνθ τθσ αρικμομθχανισ κα εμφανίςει τον αρικμό            . Ο 
αρικμόσ αυτόσ ςτρογγυλοποιείται ςε ζνα δεκαδικό ψθφίο ςτον αρικμό 349,9 
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και ςτθν πλθςιζςτερθ μονάδα ςτον αρικμό 350 που ςυμφωνεί ακριβϊσ με τθν 
εκτίμθςθ. 
 

(ii) Για τον υπολογιςμό τθσ τιμισ τθσ δεφτερθσ παράςταςθσ, να γράψετε ςτθν 
αρικμομθχανι:  

 
Η οκόνθ κα εμφανίςει τον αρικμό            . Ο αρικμόσ αυτόσ 
ςτρογγυλοποιείται ςε ζνα δεκαδικό ψθφίο ςτον αρικμό        . Σε ακρίβεια 
χιλιάδασ ο αρικμόσ ςτρογγυλοποιείται ςτον αρικμό 81000 και ςε ακρίβεια δζκα 
χιλιάδων ςτον αρικμό      , που είναι και θ εκτίμθςθ.  

 

1. Να υπολογίςετε τα γινόμενα και πθλίκα χωρίσ τθ χριςθ υπολογιςτικισ αρικμομθχανισ: 

 

 

 

 

2. Να δϊςετε μια εκτίμθςθ για τθν τιμι των επόμενων παραςτάςεων: 

 

 

 

3. Είςτε ςτο ταχυδρομείο για να ςτείλετε 19 πακζτα. Το κόςτοσ αποςτολισ είναι από €9 
μζχρι €12. Εκτιμιςτε το κόςτοσ αποςτολισ όλων των πακζτων.  

4. Για τθν εκτίμθςθ του πθλίκου         δυο μακθτζσ χρθςιμοποιοφν τισ ακόλουκεσ 
προςεγγίςεισ: 

(α)                                             (β)                 

Χωρίσ να κάνετε τισ πράξεισ να βρείτε ποια είναι θ ψθλότερθ και ποια θ χαμθλότερθ 
εκτίμθςθ και να αιτιολογιςετε τθν απάντθςι ςασ. 

5. Ζνα φφλλο χαρτιοφ ζχει πάχοσ         . Ρόςα, κατά προςζγγιςθ, φφλλα χαρτιοφ 
υπάρχουν ςε μια ςτιλθ χαρτιοφ φψουσ         ; 

6. Ζνα θλεκτρονικό αρχείο κειμζνου ζχει μζγεκοσ 316 kilobytes. Ζνα άλλο ζχει μζγεκοσ 
1495 kilobytes. Ρόςεσ φορζσ μεγαλφτερο είναι το ςυνολικό μζγεκοσ των δυο αρχείων 
από το μικρότερο αρχείο; (Να δϊςετε μια απάντθςθ κατά προςζγγιςθ). 

7. Ρόςοι περίπου δοκιμαςτικοί ςωλινεσ χωρθτικότθτασ        μποροφν να γεμίςουν 
από ζνα δοχείο του ενόσ λίτρου (                    ) . 

8. Αν κάποιοσ βαδίηει με ρυκμό 70 μζτρα το λεπτό, να εκτιμιςετε τον χρόνο που κα 
χρειαςτεί, για να βαδίςει μια απόςταςθ τριϊν χιλιομζτρων. 

 
9. Ζνα ςεντ του ευρϊ ηυγίηει       . Να βρείτε πόςο ηυγίηουν χίλια ευρϊ ςε 

νομίςματα του ενόσ ςεντ. 
 
 

(α)        (β)         (γ)          (δ)         

(ε)          (ςτ)         (η)         (θ)         

(κ)         (ι)          (ια)        (ιβ)         

(α)        (β)         (γ)      (δ)      

(ε)       (ςτ)        (η)        (θ)        
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Δυνάμεισ με εκθζτη φυςικό αριθμό 
 

Διερεφνηςη 
 
1. Στθν αςτρονομία ζτοσ φωτόσ είναι θ απόςταςθ που ταξιδεφει το φϊσ 

ςε ζνα χρόνο. Οι αςτρονόμοι εκτιμοφν ότι θ διάμετροσ του 
ςπειροειδοφσ  Γαλαξία Βίκρο είναι περίπου 100 000 ζτθ φωτόσ. 
 Να γράψετε τον αρικμό αυτό ωσ γινόμενο του 10. 
 Ρόςουσ παράγοντεσ του 10 ζχει ο αρικμόσ 100 000; 

 
 
2. Να γράψετε μια αρικμθτικι παράςταςθ για τον αρικμό των μικρϊν τετραγϊνων που 

ςυναποτελοφν κακζνα από τα επόμενα τετράγωνα. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
3. Να γράψετε μια αρικμθτικι παράςταςθ για τον αρικμό των μικρϊν κφβων που 

ςυναποτελοφν κακζνα από τουσ επόμενουσ κφβουσ. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
4. Ο Κυριάκοσ είναι υπεφκυνοσ τθσ ομάδασ εκελοντιςμοφ του 

ςχολείου του και κζλει να ειδοποιιςει τα μζλθ τθσ ομάδασ 
για τθν επόμενθ δράςθ τουσ. Τθλεφωνεί ςε 3 μζλθ τθσ 
ομάδασ και τουσ παρακαλεί να ειδοποιιςουν ο κακζνασ  τουσ 
άλλα τρία μζλθ. Στθ ςυνζχεια τα μζλθ που κα ειδοποιθκοφν 
κα  ειδοποιιςουν, με τθ ςειρά τουσ, άλλα τρία μζλθ ο 
κακζνασ. Ο Κυριάκοσ ζχει υπολογίςει ότι όλα τα μζλθ κα 
ειδοποιθκοφν, αν θ πιο πάνω διαδικαςία γίνει 4 φορζσ. 

 Να γράψετε μια ακολουκία αρικμϊν που  
(α) κάκε όροσ τθσ αντιςτοιχεί ςτθν κάκε φάςθ τθσ τθλεφωνικισ ειδοποίθςθσ. 
(β) κάκε όροσ τθσ ακολουκίασ των αρικμϊν είναι το ςφνολο των παιδιϊν που ζχουν 
ειδοποιθκεί μζχρι εκείνθ τθ ςτιγμι. 

 Ρόςα παιδιά ζχει ο όμιλοσ εκελοντιςμοφ του ςχολείου; 
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Τι πρζπει να ξζρετε 
 

 Το γινόμενο,                            
            

  οποιουδιποτε αρικμοφ α που ζχει ν 

παράγοντεσ ίςουσ με α λζγεται δφναμη του α ςτη ν ι ν-οςτή δφναμη του α και 
ςυμβολίηεται ωσ 

   
Το α λζγεται βάςη τθσ δφναμθσ και το ν λζγεται εκθζτησ τθσ δφναμθσ 

 

 Ορίηουμε τθ μθδενικι δφναμθ ενόσ αρικμοφ να είναι ίςθ με το 1, δθλαδι, 

     
 
 
 
 

Δραςτηριότητεσ 
 
Ραραδείγματα 
 

 Να γράψετε τισ επόμενεσ δυνάμεισ ωσ γινόμενα και ςτθ ςυνζχεια να βρείτε τθν τιμι 
τουσ: 
 
 
 
Λφςθ 
(α)                 
(β)                   
(γ)                      
(δ)                              
 
 

 Το byte είναι ζνασ όροσ που χρθςιμοποιείται ςτθν τεχνολογία των θλεκτρονικϊν 
υπολογιςτϊν, για να περιγράψει μια μικρι ποςότθτα πλθροφορίασ που 
αποκθκεφεται ςτθ μνιμθ του υπολογιςτι. Για παράδειγμα, για να αποκθκευτεί ςτθ 
μνιμθ ζνασ χαρακτιρασ (γράμμα ι αρικμόσ) χρειάηεται χωρθτικότθτα μνιμθσ ενόσ 
byte. Ζνα Kilobyte ορίηεται ωσ     bytes. Αν ζνασ θλεκτρονικόσ υπολογιςτισ 
αποκθκεφει πλθροφορία που αντιςτοιχεί ςε ζνα Kilobyte, πόςοι χαρακτιρεσ 
περιζχονται ςτθν πλθροφορία; 

Να χρθςιμοποιιςετε τθν υπολογιςτικι αρικμομθχανι, για να βρείτε τθν απάντθςθ. 

  Λφςθ:  

 

Στθν υπολογιςτικι αρικμομθχανι υπάρχει το πλικτρο                      για τον 
υπολογιςμό τθσ δφναμθσ. 

(α)     (β)    (γ)    (δ) Ζξι ςτον κφβο 
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Στθν αρικμομθχανι γράφουμε: 

 
   

Ραίρνουμε τθν απάντθςθ          
 
 

1. Χωρίσ τθ χριςθ αρικμομθχανισ να βρείτε τισ δυνάμεισ: 

 

 

 

2. Να γράψετε τουσ επόμενουσ αρικμοφσ ωσ δυνάμεισ με τρεισ διαφορετικοφσ 
τρόπουσ: 

 

 

3. Να χρθςιμοποιιςετε τθν αρικμομθχανι ςασ για να βρείτε τισ επόμενεσ δυνάμεισ: 
 
 
 
 

4. Μια αντλία νεροφ εργάηεται με θλιακι ενζργεια που λαμβάνεται από δυο 
φωτοβολταϊκά  θλιακά πλαίςια. Κάκε πλαίςιο ζχει 6 ςειρζσ από θλιακζσ κυψζλεσ 
και κάκε ςειρά περιζχει 6 κυψζλεσ Ρόςεσ κυψζλεσ ζχει το κάκε θλιακό πλαίςιο; Να 
γράψετε τον ηθτοφμενο αρικμό ςε μορφι δφναμθσ και ςτθ ςυνζχεια να τον 
υπολογίςετε.  

 

5. Τθν Τρίτθ καλείσ δυο φίλουσ ςου, για να παίξετε μαηί το ερχόμενο Σάββατο 
ποδόςφαιρο ςτα γιπεδα φοφτςαλ τθσ γειτονιάσ ςου. Τθν Τετάρτθ κακζνασ από 
τουσ φίλουσ αυτοφσ καλεί άλλουσ δυο φίλουσ ςτο παιχνίδι. Το μοτίβο αυτό 
ςυνεχίηεται και τθν Ρζμπτθ και τθν Ραραςκευι. 

(α) Ρόςα παιδιά προςκλικθκαν τθν Ραραςκευι; 

(β) Ρόςα παιδιά προςκλικθκαν ςυνολικά;  

6. Ζνασ Ρερςικόσ μφκοσ αναφζρεται ςτον άνκρωπο που 
δθμιοφργθςε το ςκάκι. Ο βαςιλιάσ ενκουςιάςτθκε πολφ 
από το παιχνίδι αυτό και προςφζρκθκε να ικανοποιιςει 
κάποια επικυμία του δθμιουργοφ. Ο δθμιουργόσ τότε 
ηιτθςε να του δϊςει ο βαςιλιάσ ζνα ςπυρί ςιτάρι για το 
πρϊτο τετραγωνάκι τθσ ςκακιζρασ, δυο για το δεφτερο, 
τζςςερα για το τρίτο κ.ο.κ. 
(α) Να βρείτε πόςα τετράγωνα ζχει θ ςκακιζρα. 
(β) Να γράψετε ςε μορφι δφναμθσ τον αρικμό των ςιταριϊν που αντιςτοιχοφν ςτο 
τζταρτο και πζμπτο τετράγωνο. 
(γ) Να γράψετε ςε μορφι δφναμθσ τον αρικμό των ςιταριϊν  που αντιςτοιχοφν ςτο 
τελευταίο τετράγωνο. 

(α)    (β)     (γ)      (δ)    

(ε)    (ςτ)     (η)    (θ)    

(α)    (β)     (γ)     (δ)       

(α)    (β)     (γ)     (δ)     
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7. Ραίρνουμε 100 κφβουσ που ενωμζνοι φτιάχνουν ζνα μεγάλο 
τετράγωνο, για να δθμιουργιςουμε δυο μικρότερα τετράγωνα. 
Ροιεσ πρζπει να είναι οι διαςτάςεισ (ςε αρικμό κφβων) των 
μικρότερων τετραγϊνων ϊςτε να χρθςιμοποιθκοφν όλοι οι 
κφβοι; 

 

8. Ζνα Megabyte (Mb) ορίηεται ωσ     bytes και ζνα Gigabyte (Gb) ορίηεται ωσ     
bytes. 

(α) Μια ράβδοσ μνιμθσ (memory stick) ζχει χωρθτικότθτα ζνα gigabyte. Να βρείτε 
πόςοι χαρακτιρεσ μποροφν να αποκθκευτοφν ςτθ ράβδο μνιμθσ.  

(β) Ζνα ψθφιακόσ δίςκοσ (CD) ζχει χωρθτικότθτα 720Mb. Ρόςουσ χαρακτιρεσ 
μπορεί να χωρζςει; 

(Να χρθςιμοποιιςετε τθν αρικμομθχανι ςασ) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Το Δυαδικό Σφςτημα Αρίθμηςησ 
 

Εξερεφνηςη 
Ππωσ κάκε λαόσ είχε τα δικά του ςφμβολα για τουσ αρικμοφσ, με τον ίδιο τρόπο ανζπτυξε 
και δικοφσ του τρόπουσ για να εκτελεί τισ τζςςερισ πράξεισ των αρικμϊν. Στθν εικόνα, ζνασ 
Αιγφπτιοσ παρουςιάηει ςτθν ιερογλυφικι γραφι τον τρόπο υπολογιςμοφ του γινομζνου.  
     . Δίπλα από τθν εικόνα παρουςιάηεται ο τρόποσ υπολογιςμοφ του γινομζνου με τα 
δικά μασ ςφμβολα. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 Να μελετιςετε τον τρόπο πολλαπλαςιαςμοφ των αρχαίων Αιγυπτίων. 

 Είναι δυνατό να εκτελζςουμε όλουσ τουσ πολλαπλαςιαςμοφσ, χρθςιμοποιϊντασ τον 
τρόπο των Αιγυπτίων;  

 
 

    

1       
2        
4        
8        
16         
32         
 
72+288+1152+2304=3816 
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Τι πρζπει να ξζρετε 
 
 

 Κάκε φυςικόσ αρικμόσ μπορεί να γραφεί ωσ άκροιςμα δυνάμεων του 2. Στο ανάπτυγμα 
αυτό κάκε δφναμθ του 2 χρθςιμοποιείται το πολφ μια φορά. Για παράδειγμα: 

 
(α)             

 

5       

                   
    1 0 1 

 
 

 (β)                    
 

15       

                   
   1 1 1 1 

 

(γ)           
 

33        

                      
  1 0 0 0 0 1 

 
 

 Στο δυαδικό ςφςτθμα αρίκμθςθσ χρθςιμοποιοφνται μόνο τα ψθφία 0 και 1. 

Η αξία κζςθσ κάκε ψθφίου ςτο δυαδικό ςφςτθμα αντιςτοιχεί ςτθ δφναμθ του 2 με 
εκκζτθ τθ κζςθ του ψθφίου μειωμζνθ κατά 1. 

Για παράδειγμα,  ςτον αρικμό 1001 του δυαδικοφ ςυςτιματοσ θ πρϊτθ, από αριςτερά, 
μονάδα βρίςκεται ςτθν τζταρτθ κζςθ και αντιςτοιχεί ςτο      του δεκαδικοφ 
ςυςτιματοσ. Η τελευταία, από τα αριςτερά, μονάδα που βρίςκεται ςτθν πρϊτθ κζςθ 
αντιςτοιχεί ςτον αρικμό      του δεκαδικοφ ςυςτιματοσ. 

 Δθλϊνουμε ότι ζνασ αρικμόσ είναι γραμμζνοσ ςτο δυαδικό ςφςτθμα γράφοντασ ςε 
παρζνκεςθ (ςτθ κζςθ δείκτθ) τον αρικμό 2. Για παράδειγμα:              

 
 
 
 

Δραςτηριότητεσ 
 
Ραραδείγματα 

 Να μετατρζψετε τουσ επόμενουσ δυαδικοφσ αρικμοφσ ςτο δεκαδικό ςφςτθμα. 
(α)   111 (β)    101 (γ)    1100110 

Λφςη 
Για κάκε αρικμό ςκεφτείτε τθν αξία κζςθσ κάκε ψθφίου  
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 (α)   
 
 
 
  (β) 
 
 
 
 

(γ) 
 
 
 
 

 Να μετατρζψετε τουσ επόμενουσ δεκαδικοφσ αρικμοφσ ςτο δυαδικό ςφςτθμα. 
(α)   3 (β)    11 (γ)    140 

Λφςη 
Ρρζπει να γράψουμε τουσ αρικμοφσ αυτοφσ με βάςθ τθν αξία κζςθσ ψθφίου ςτο 
δυαδικό ςφςτθμα (1, 2, 4, 8, 16, 32, 64, 128, . . .) . 

 
(α) 

  
 

Επομζνωσ,              

 
 

(β) 
  

Επομζνωσ,                

 
 
 

 (γ) 
 
 
 Επομζνωσ,                     

 

1. Να μετατρζψετε τουσ επόμενουσ δυαδικοφσ αρικμοφσ ςτο δεκαδικό ςφςτθμα 
αρίκμθςθσ. 
(α)  110 (β)  1111 (γ)  1001 
(δ)  1101 (ε)  10001 (ςτ)  11011 
(η)  1111111 (θ)  1110001 (κ)  10101010 

 

2. Να μετατρζψετε τουσ επόμενουσ δεκαδικοφσ αρικμοφσ ςτο δυαδικό ςφςτθμα 
αρίκμθςθσ. 
(α)  9 (β)  8 (γ)  14 
(δ)  17 (ε)  18 (ςτ)  30 

           

1 1 1 → 4 2 1 7    

           

1 0 1 → 4 0 1 5    

                       

1 1 0 0 1 1 0 → 64 32 0 0 4 2 0 102        

        

3 2 1   → 1 1 

              

11 8 2 1    → 1 0 1 1 

                          

140 128 8 4    → 1 0 0 0 1 1 0 0 
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(η)  47 (θ)  52 (κ)  67 

3. Ζνασ αρικμόσ ςτο δυαδικό ςφςτθμα ζχει τρία ψθφία.  
(α) Ροιοσ είναι ο μεγαλφτεροσ και ο μικρότεροσ πικανόσ δυαδικόσ αρικμόσ; 
(β) Να μετατρζψετε τουσ αρικμοφσ αυτοφσ ςτο δεκαδικό ςφςτθμα. 

 

4. Ζνασ δεκαδικόσ αρικμόσ μετατρζπεται ςτο δυαδικό και δίνει τετραψιφιο αρικμό. Ροιοσ 
κα μποροφςε να είναι ο δεκαδικόσ αρικμόσ; 

 
 

5. Στθ φωτογραφία βλζπετε ζνα ςτιγμιότυπο από ζνα δυαδικό 
ρολόι. Τα φωτεινά λαμπάκια αναβοςβινουν, για να 
δθλϊςουν τθν ϊρα. Να διαβάςετε τθν ϊρα που δείχνει το 
ρολόι (οι αρικμοί διαβάηονται από κάτω προσ τα πάνω). Να 
εξθγιςετε τον τρόπο που εργαςτικατε.  
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ΟΙ ΙΔΙΟΤΗΤΕΣ ΤΩΝ ΡΑΞΕΩΝ 

  

Εξερεφνηςη 

1. Ριο κάτω παρουςιάηεται  ο αλγόρικμοσ του πολλαπλαςιαςμοφ γνωςτόσ ωσ 
αλγόρικμοσ των «ϊςων Χωρικϊν». 

16    24    

8   48    

4   96    

2   192    

1   384   384 

 

 Να επεξθγιςτε τον πιο πάνω αλγόρικμο και να αιτιολογιςετε τθν ορκότθτά του 

 

2. Πταν ο μεγάλοσ μακθματικόσ Γκάουσ, (Carl Friedrich Gauss, 1777 – 1855) ιταν 
μακθτισ, ο δάςκαλοσ του ρϊτθςε τα παιδιά ςτθν τάξθ να ακροίςουν όλουσ τουσ 
ακζραιουσ αρικμοφσ από το 1 μζχρι το 100. Ο Γκάουσ υπολόγιςε το άκροιςμα 
ςχεδόν αμζςωσ. 

Ρρϊτα ζγραψε όλουσ τουσ όρουσ του ακροίςματοσ ςε δφο ςειρζσ. Μια αφξουςα και 
μια φκίνουςα όπωσ φαίνεται παρακάτω. 

 

 

 

 Να ερμθνεφςετε τθ ςκζψθ του Γκάουσ. 

 Ροιο είναι το ηθτοφμενο άκροιςμα;  

 

Διερεφνηςη 

1. Στο εφαρμογίδιο «antimetathetiki_1.ggb» δφο μεταβλθτά ραβδάκια ενϊνονται, για να 
φτιάξουν ζνα μεγάλο ραβδί που ζχει μικοσ το άκροιςμά τουσ. 
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 Τι παρατθρείτε για τθ ςειρά με τθν οποία ακροίηονται τα δυο ραβδάκια; 

 Να διατυπϊςετε ζναν κανόνα για τθ ςειρά των όρων ενόσ ακροίςματοσ. 

 Τι παρατθρείτε για το άκροιςμα, όταν το μικοσ του ενόσ από τα δυο ραβδιά 
είναι μθδζν; Ρϊσ επθρεάηεται ζνα άκροιςμα, όταν ο ζνασ προςκετζοσ όροσ 
είναι μθδζν;   

 

2. Στο εφαρμογίδιο «antimetathetiki_2.ggb» καταςκευάηονται δυο ορκογϊνια 
παραλλθλόγραμμα. Το πρϊτο ορκογϊνιο ζχει μικοσ «α» και πλάτοσ «β» και το δεφτερο 
ορκογϊνιο ζχει μικοσ «β» και πλάτοσ «α». 

 

 

 

 

 

 

 

 

 Να δϊςετε ζναν τφπο για τον υπολογιςμό του εμβαδοφ των δυο ορκογωνίων. 

 Τι παρατθρείτε ωσ προσ το εμβαδόν των δυο ορκογωνίων για διάφορεσ τιμζσ 
των α και β; 

 Να διατυπϊςετε ζναν κανόνα για τθ ςειρά των όρων ενόσ γινομζνου. 

 Με τι ιςοφται το εμβαδόν του ορκογωνίου, όταν ο ζνασ από τουσ δυο όρουσ 
είναι ίςοσ με μονάδα; 

 

3. Ο αρικμόσ των κερμίδων που λαμβάνονται από ζνα κανονικό 
πρόγευμα προζρχεται από τρείσ πθγζσ: 144 κερμίδεσ από τουσ 
υδρογονάνκρακεσ, 108 κερμίδεσ από τα λίπθ και 56 κερμίδεσ 
από τισ πρωτεΐνεσ. 

Ζνασ μακθτισ προςπακεί να ομαδοποιιςει τουσ αρικμοφσ 
ϊςτε να υπολογίηει εφκολα το άκροιςμα. 

 Να γράψετε όλεσ τισ πικανζσ ομαδοποιιςεισ του 
ακροίςματοσ των κερμίδων. 

 Να βρείτε το άκροιςμα όλων των ακροιςτικϊν παραςτάςεων που δθμιουργιςατε. 

 Ροια ομαδοποίθςθ προςφζρεται περιςςότερο για ςκοποφσ υπολογιςμοφ; 

 Να δϊςετε ιςοδφναμεσ εκφράςεισ τθσ παράςταςθσ         όπου α, β και γ 
είναι αρικμοί.  
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4. Ζνασ τρόποσ υπολογιςμοφ του πλικουσ των κφβων που ςυναποτελοφν το ςτερεό που 
φαίνεται παραπλεφρωσ είναι ο εξισ: 

          

 Σε τι αντιςτοιχεί το γινόμενο ςτθν παρζνκεςθ; 
 Το είδοσ αυτό του ςτερεοφ λζγεται ορκογϊνιο 

παραλλθλεπίπεδο. Να δϊςετε δυο άλλεσ 
παραςτάςεισ με παρζνκεςθ που να δίνουν το πλικοσ 
των κφβων που ςυναποτελοφν το ορκογϊνιο 
παραλλθλεπίπεδο.  

 
 

5. Στο επόμενο ςχεδιάγραμμα παρουςιάηεται το ανάπτυγμα του γινομζνου         . 
 

 

 

 

 

 

 

 Να χρθςιμοποιιςετε ζνα παρόμοιο μοντζλο με εμβαδά, για να εκφράςετε το 

άκροιςμα,            .  

 Να γράψετε ζνα γενικό κανόνα για τα αναπτφγματα          όπου α, β και γ 

είναι αρικμοί.  

 

 

6. Από ζνα ορκογϊνιο χαρτόνι μικουσ 10 cm και πλάτουσ 5 cm αποκόπτεται ζνα κομμάτι 
μικουσ 4 cm. Να γράψετε μια ζκφραςθ για το εμβαδόν 

(α) του αρχικοφ χαρτονιοφ 

(β) του χαρτονιοφ που αποκόπτεται 

(γ) του χαρτονιοφ που απομζνει. 

 Ροιο εμβαδόν εκφράηει θ 

παράςταςθ          ; 

 Ροιο είναι το ανάπτυγμα τθσ 

παράςταςθσ         όπου α, β 

και γ είναι αρικμοί; 
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Τι πρζπει να ξζρετε 

 

Η πρόςκεςθ ζχει τισ εξισ ιδιότθτεσ: 

 Αντιμεταθετική:          . 

 Ρροςεταιριςτική:                        

 

 Το   είναι ουδζτερο ςτοιχείο τησ πρόςθεςησ, δθλαδι όταν προςτεκεί ςε ζνα 

αρικμό δεν τον μεταβάλλει:   

          

 

Ο πολλαπλαςιαςμόσ ζχει τισ εξισ ιδιότθτεσ:  

 Αντιμεταθετική:          

 Ρροςεταιριςτική:                  

 Επιμεριςτική ωσ προσ τθν πρόςκεςθ και τθν αφαίρεςθ:  

                            και                   

Το   είναι το ουδζτερο ςτοιχείο του πολλαπλαςιαςμοφ, δθλαδι, όταν ζνασ 
αρικμόσ πολλαπλαςιάηεται  με τον αρικμό 1 δεν μεταβάλλεται. 

                 

 Πταν ζνασ αρικμόσ πολλαπλαςιάηεται με το 0, μθδενίηεται.  

 

                

 

Δραςτηριότητεσ 
Ραραδείγματα 
 

 Να υπολογίςετε τθν τιμι των παραςτάςεων: 
(α)            
(β)             

 
Λφςθ: (α)            
                 (αντιμετακετικι ιδιότθτα πολλαπλαςιαςμοφ) 
                                      (προςεταιριςτικι ιδιότθτα πολλαπλαςιαςμοφ) 

             
                                               
 
    (β)           

               (αντιμετακετικι ιδιότθτα πρόςκεςθσ) 
                                                     (προςεταιριςτικι ιδιότθτα πρόςκεςθσ)            
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 Να βρείτε το γινόμενο          

Λφςθ:           

            

              (επιμεριςτικι ιδιότθτα πολλαπλαςιαςμοφ πάνω ςτθ 
                                        διαφορά) 
               

 

 Να απλοποιιςετε τισ παραςτάςεισ: 

(α)         

(β)         

Λφςθ:  (α)         

               (επιμεριςτικι ιδιότθτα) 

                

 (β)         

          (επιμεριςτικι ιδιότθτα) 

                 
 
1. Να αναγνωρίςετε τισ ιδιότθτεσ των πράξεων ςτισ επόμενεσ ιςότθτεσ. 

  
2. Να υπολογίςετε το εμβαδόν του ςχιματοσ, 

χρθςιμοποιϊντασ κατάλλθλα τθν επιμεριςτικι ιδιότθτα 
 
 
 
 

3. Ροια ιδιότθτα τθσ πρόςκεςθσ αφορά κακεμιά μια από τισ επόμενεσ προτάςεισ: 
i. Στο ταμείο τθσ υπεραγοράσ κα πλθρϊςεισ το ίδιο ποςό, ανεξάρτθτα από τθ ςειρά με 

τθν οποία ο ταμίασ πζραςε τα προϊόντα ςτθν ταμειακι μθχανι. 
ii. Αγοράηεισ ζνα ψθφιακό δίςκο προσ €8 ,ζναν άλλο προσ €29.9 και ζναν τρίτο προσ 

€14,99. Μπορείσ να προςκζςεισ                 ι                 . 
 

 
4. Να εξετάςετε με κατάλλθλα παραδείγματα, αν ςτθν αφαίρεςθ ιςχφει: 

i. Η αντιμετακετικι ιδιότθτα. 
ii. Η προςεταιριςτικι ιδιότθτα . 

 
 
 
 
 

(α)         (β)       (γ)               

(δ)         (ε)             (ςτ)                 
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5. Ο Κϊςτασ και ο Γιάννθσ πθγαίνουν μαηί ςτον κινθματογράφο. Αγοράηει ο κακζνασ  το 
ειςιτιριο του προσ €9, καλαμπόκι και αναψυκτικό προσ €5,25. Να γράψετε δυο 
αρικμθτικζσ παραςτάςεισ που να δείχνουν πόςα ςυνολικά πλιρωςαν και οι δφο. 

 
 

6. Να χρθςιμοποιιςετε τθν επιμεριςτικι ιδιότθτα για να απλοποιιςετε τισ ακόλουκεσ 
παραςτάςεισ: 

 

 

 

 

 

 

 

7. Να απλοποιιςετε τισ επόμενεσ παραςτάςεισ, χρθςιμοποιϊντασ τθν επιμεριςτικι 
ιδιότθτα: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

8. Να χρθςιμοποιιςετε τθν επιμεριςτικι ιδιότθτα, για να απλοποιιςετε τισ παραςτάςεισ: 
 

 

 

 

9. Ζνασ μακθτισ ζγραψε                  . Να εξθγιςετε το λάκοσ του μακθτι. 
 

10. Να χρθςιμοποιιςετε τθν επιμεριςτικι ιδιότθτα, για να δείξετε πϊσ μπορείτε να 
υπολογίςετε νοερά τθν τιμι,            . 

 

11. Να χρθςιμοποιιςετε τθν επιμεριςτικι ιδιότθτα, για να βρείτε το γινόμενο           . 
 

12. Αν       να βρείτε τθν τιμι των παραςτάςεων, 
(α)              (β)               

 
 
13. Αν       και      , να βρείτε τθν τιμι των παραςτάςεων, 

(α)              (β)             
 

(α)               (β)            

(γ)           (δ)          

(α)               (β)         

(γ)              (δ)            

(ε)              (ςτ)         

(η)         (θ)            

(κ)                 (ι)             

(α)           (β)            

(γ)           (δ)          
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14. Να υπολογίςετε τα ακροίςματα, 

(α)                (β)              
 
15. Να εξετάςετε κατά πόςο οι επόμενεσ προτάςεισ είναι ορκζσ: 

(α)                    

(β)                   

(γ)  Η διαίρεςθ ζχει τθν προςεταιριςτικι ιδιότθτα. 

 

16. Να εξετάςετε κατά πόςο οι επόμενεσ προτάςεισ είναι ορκζσ: 
(α)                    

(β)                      

(γ)                     

(δ)                    

(γ)  Η διαίρεςθ ζχει τθν επιμεριςτικι ιδιότθτα πάνω ςτθν πρόςκεςθ και τθν 

       αφαίρεςθ. 

 

17. Να αναγνωρίςετε τισ ιδιότθτεσ των πράξεων που δθλϊνουν οι επόμενεσ ιςότθτεσ: 
 

 

 

 

 

 

  

(α)                   (β)             

(γ)           (δ)         
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Η Ρροτεραιότητα των Ρράξεων 

 

Διερεφνηςη 

1. Ο κφριοσ Ιακϊβου είναι ςυνδρομθτισ ςε ζνα τθλεπικοινωνιακό 
πακζτο μιασ εταιρείασ. Το ςχζδιο προνοεί χρζωςθ €47 τον μινα 
για τθλεφωνικζσ κλιςεισ και €0,30 το λεπτό, για να μπορεί να 
διαβάηει τα θλεκτρονικά μθνφματα από το τθλζφωνο. Τον 
περαςμζνο μινα χρθςιμοποίθςε 10 λεπτά για ανάγνωςθ 
θλεκτρονικϊν μθνυμάτων. Ρόςο είναι το ςυνολικό φψοσ του 
λογαριαςμοφ του κ. Ιακϊβου τον προθγοφμενο μινα; 

 Να γράψετε μια αρικμθτικι παράςταςθ τθσ οποίασ θ τιμι είναι ίςθ με το φψοσ του 
λογαριαςμοφ. 

 Ρόςεσ πράξεισ ζχει θ αρικμθτικι παράςταςι ςασ; 
 Με ποια ςειρά πρζπει να εκτελζςετε τισ πράξεισ; 

 

2. Αγοράηετε ζνα κομμάτι φφαςμα και ανάλογο μικοσ κεντθτισ 
δαντζλασ αρκετό για να ετοιμάςετε δυο μαξιλαροκικεσ. Η 
κεντθτι δαντζλα ςτοιχίηει €5. Κάκε μαξιλαροκικθ χρειάηεται 
φφαςμα θ αξία του οποίου είναι €3,95 και ζνα κουμπί που 
κοςτίηει €0,75. 

 Να χρθςιμοποιιςετε το ςφμβολο τθσ παρζνκεςθσ για να 
γράψετε μια αρικμθτικι παράςταςθ που να υπολογίηει το 
ςυνολικό κόςτοσ καταςκευισ. 

 Να βρείτε το κόςτοσ τθσ καταςκευισ. 
   
 

Τι πρζπει να ξζρετε 
 

 Στισ αρικμθτικζσ παραςτάςεισ υπάρχουν μια ι περιςςότερεσ πράξεισ κακϊσ και 
δυνάμεισ αρικμϊν. Στθν αρικμθτικι παράςταςθ είναι δυνατό  να υπάρχουν 
ςφμβολα ομαδοποίηςησ, όπωσ οι παρενθέςεισ      , οι αγκύλεσ    και τα 
άγκιςτρα   . 

 
Για παράδειγμα: 

                               23 (11 2)A                           0,5 10 7 3B        

 

 Η ςειρά με τθν οποία εκτελοφμε τισ πράξεισ ςε μια αρικμθτικι παράςταςθ είναι θ 
ακόλουκθ: 

1 Ρράξεισ που περιζχονται μζςα ςτα ςφμβολα ομαδοποίθςθσ 

2 Δυνάμεισ αρικμϊν 

3 Ρολλαπλαςιαςμοί και Διαιρζςεισ. 
 (Σφμφωνα με τθ ςειρά που εμφανίηονται από αριςτερά προσ τα δεξιά).  

4 Ρροςκζςεισ και Αφαιρζςεισ. 
(Σφμφωνα με τθ ςειρά που εμφανίηονται από αριςτερά προσ τα δεξιά). 
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Δραςτηριότητεσ 
 
Ραραδείγματα 
 

 Να βρείτε τθν τιμι των παραςτάςεων: 

 
 
 
 
 
 

Λφςθ: 
 

i.             Εκτελείται πρϊτα ο πολλαπλαςιαςμόσ. 
            Εκτελείται θ αφαίρεςθ.  
   

 
ii.          Ρρόςκεςθ και αφαίρεςθ. 

                      Εκτελείται θ αφαίρεςθ (πρϊτθ ςτα αριςτερά). 
                   Εκτελείται θ πρόςκεςθ. 
 

 
iii.          

                 Εκτελείται πρϊτα θ διαίρεςθ. 
                         Εκτελείται θ πρόςκεςθ (πρϊτθ ςτα αριςτερά). 
        Εκτελείται θ αφαίρεςθ. 

 
 

iv.         
                        Εκτελείται πρϊτα θ  δφναμθ. 
             Εκτελείται θ πρόςκεςθ. 

 
 

v.         
               Εκτελείται πρϊτα θ πράξθ ςτθν παρζνκεςθ. 
           Εκτελείται ο πολλαπλαςιαςμόσ. 
 
 

vi.                  Από τισ πρ ξεισ ςτην παρ νθεςη εκτελε ται πρώτα η 
                                          Δ ναμη. 
                Ακολο θωσ εκτελε ται η πρόςθεςη μ ςα ςτην παρ νθεςη. 
                   Εκτελε ται η δια ρεςη  πρώτη από αριςτερ . 
               Εκτελε ται ο πολλαπλαςιαςμόσ. 

 
 
 
 
 
 
 

i.        ii.        

iii.          iv.      

v.         vi.              
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1. Να βρε τε την τιμή των επόμενων παραςτ ςεων 

 

2. Να γράψετε μια αρικμθτικι παράςταςθ θ τιμι τθσ οποίασ να είναι 10 και να περιζχει 
τζςςερεισ διαφορετικοφσ αρικμοφσ και δυο διαφορετικζσ πράξεισ. 

 

3. Μια ομάδα 15 γονιϊν του ςυνδζςμου γονζων του ςχολείου αγοράηουν λαχνοφσ για να 
ενιςχφςουν ζνα φιλανκρωπικό ςκοπό και τουσ γίνεται ςυνολικι ζκπτωςθ €2. Η 
κανονικι τιμι ενόσ λαχνοφ είναι €25. Να γράψετε μια αρικμθτικι παράςταςθ για το 
πρόβλθμα και να βρείτε πόςα πλιρωςε τουσ λαχνοφσ θ ομάδα των γονιϊν. 

 

4. Να εξετάςετε κατά πόςο είναι αναγκαίεσ οι παρενκζςεισ ςτθν επόμενθ παράςταςθ, 
 

              

 
5. Να γράψετε μια αρικμθτικι παράςταςθ που να περιζχει τισ τζςςερεισ πράξεισ και 

κακόλου ςφμβολα ομαδοποίθςθσ. Η τιμι παράςταςθσ να είναι θ ίδια ανεξάρτθτα από 
το αν οι πράξεισ γίνουν από αριςτερά προσ τα δεξιά ι από δεξιά προσ τα αριςτερά. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

(α)       (β)         

(γ)          (δ)          

(ε)          (ςτ)            

(η)              (θ)               

(κ)         (ι)         

(ια)         (ιβ)         

(ιγ)            (ιδ)             

(ιε)                 (ιςτ)                   

(ιη)                       (ιθ)            

(ικ)                        (κ)                     
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Δραςτηριότητεσ Εμπλουτιςμοφ 
 
 

1. Να εκτιμιςετε τθν τιμι των επόμενων παραςτάςεων. Στθ ςυνζχεια να χρθςιμοποιιςετε 
τθν αρικμομθχανι ςασ για να βρείτε τθν ακριβι τιμι τουσ και να τθν 
ςτρογγυλοποιιςετε με ακρίβεια ενόσ δεκαδικοφ ψθφίου. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

2. Θζλετε να ςυμβάλετε ςτθ ςυλλογι ειςφορϊν για τισ ιατρικζσ ανάγκεσ ενόσ μικροφ 
παιδιοφ που πάςχει από μια ςπάνια αςκζνεια. Για κάκε θλεκτρονικό μινυμα που 
προωκείται για το ςκοπό αυτό αποταμιεφεται ςε ειδικό ταμείο ζνα μικρό ποςό.  
Στζλλετε το μινυμα ςε τρεισ φίλουσ ςασ. Τθν επόμενθ θμζρα οι φίλοι ςασ προωκοφν το 
μινυμα ςε τρία άτομα ο κακζνασ. Το μοτίβο ςυνεχίηεται για μερικζσ θμζρεσ.  
(α) Με το τζλοσ τθσ τζταρτθσ θμζρασ, πόςα άτομα κα ζχουν λάβει το μινυμα; 
(β) Μετά από πόςεσ θμζρεσ κα ζχουν λάβει το μινυμα τουλάχιςτον 10000 άτομα;  

 

3. Ζνασ τετραψιφιοσ δυαδικόσ αρικμόσ ζχει δυο μθδενικά και δυο μονάδεσ. 
(α) Δϊςτε όλουσ τουσ πικανοφσ δυαδικοφσ αρικμοφσ 
(β) Να μετατρζψετε τουσ αρικμοφσ αυτοφσ ςτο δεκαδικό ςφςτθμα 

 

4. Ζνασ δυαδικόσ αρικμόσ με 8 ψθφία μετατρζπεται ςε δεκαδικό. 
(α) Ροιοσ είναι  ο μεγαλφτεροσ δυνατόσ αρικμόσ ςτο δεκαδικό ςφςτθμα; 
(β) Ροιοσ είναι ο μικρότεροσ δυνατόσ αρικμόσ ςτο δεκαδικό ςφςτθμα; 

 

5. Να βρείτε τθν τιμι των επόμενων παραςτάςεων: 

 
 
 
 
 

 
6. Να χρθςιμοποιιςετε κατάλλθλα τθν επιμεριςτικι ιδιότθτα για να ερμθνεφςετε τον 

αλγόρικμο των «ϊςων χωρικϊν» ςτα επόμενα γινόμενα: 

 
 
 

7. Στθ χθμεία το νερό χρθςιμοποιείται ωσ διαλφτθσ των οξζων. Η ρίψθ νεροφ πάνω ςτα 
οξζα μπορεί να προκαλζςει ζκρθξθ. Για αυτό είναι ςθμαντικό να ρίχνονται τα οξζα 
πάνω ςτο νερό. Να εξετάςετε αν θ πρόςμιξθ νεροφ και οξζων είναι αντιμετακετικι. 
  

(α)                         

(β)                         

(γ)                            

(α)                       

(β)                                  

(α)        (β)        
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8. Ρρόκειται να καταςκευάςουμε ςτθν αυλι μια οκταγωνικι υπαίκρια 
ςτεγαςμζνθ καταςκευι. Το ςχζδιο προβλζπει τθν τοποκζτθςθ 
μεταλλικϊν ράβδων περιμετρικά τθσ βάςθσ τθσ καταςκευισ. Οι 
μεταλλικζσ ράβδοι ζχουν μικοσ 2,25 m. Ραράλλθλα, κα 
τοποκετθκοφν μεταλλικζσ ράβδοι περιμετρικά τθσ οροφισ που κα 
ζχουν μικοσ,        θ κακεμιά. Να χρθςιμοποιιςετε τθν 
επιμεριςτικι ιδιότθτα, για να υπολογίςετε πόςα μζτρα μεταλλικισ 
ράβδου χρειάηονται, για να καταςκευαςτεί θ υπαίκρια ςτεγαςμζνθ καταςκευι; 

 
 

9. Να ςυμπλθρϊςετε τα κενά ςτο τετράγωνο παραπλεφρωσ 
ζτςι ϊςτε  το άκροιςμα των γραμμϊν, των ςτθλϊν και των 
διαγωνίων είναι ίςο με 13,6. 

 
 
 
 
 
 
 

10. Να τοποκετιςετε κατάλλθλα παρενκζςεισ ςτισ επόμενεσ ιςότθτεσ ζτςι ϊςτε να είναι 
αλθκείσ:  

 
 
 
 
 
 
 

11. Να χρθςιμοποιιςετε τον αρικμό 4 ακριβϊσ τρεισ φορζσ για να γράψετε μια αρικμθτικι 
παράςταςθ θ τιμι τθσ οποίασ να είναι (α) 2,  (β) 3,  (γ)  4,  (δ)  5 

 
 

(α)           (β)            

(γ)             (δ)            
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